
比
例
と
反
比
例

d関数

[ Fロint~

いろいろな値をとる文字を 変数 といい一定の数やそれを表す文字を 定数 という。

ともなって変わる 2つの変数x,yがあって，xの値を決めると，それに対応するuの値がた

だ1つ決まる とき， uはzの関数である という。

uがzの関数といえるかどうかは， zを数字におきかえて考える 0・u
ll!ml圃1!1!1111
次のことがらで， uはzの関数といえるものにはOを，いえないものには×を書きなさい。
(1) X歳の人の体重はykgである。

(2) 80円のノートをz冊買ったときの代金はg円である。

(3）面積がxcm2の長方形の周の長さはycmである。

: x=l2としてふ
Uの値はただlつ決まらないので， ・・・・……........…； 12歳の人の体主は決まらない

gはzの関数とはいえない。よって， × 

(2) Xの値を決めると，それに対応する f°x=5とすると，

gの値がただ1つ決まるので， ・－…….....・ H ・－…...・ H ・・・／ 80円のノートを5冊買ったときの代金は，
×5ニ 400（円）

Uはzの関数といえる。よって，♀ j ~.~400 と決ま る

(3)xの値を決めても，それに対応する

uの値はただlつ決ま らないので，

gはzの関数といえない。よって，

: x=lOとしても， ： 
・－－ ：縦や横の長さが決まらない
× 

園 E四・・・
次のことがらで， yはzの関数であるものをすべて選び，記号で答えなさい。

ア 底辺がxcm，高さが12cmの三角形の面積は ycm2である。

イ z人の生徒の体重の合計は ykgである。

ウ 所持金が2300円で， 500円のおかしをz個買ったときの残金はg円である。

エ 周の長さがxcmの長方形の面積はycm2である。

オ 自然数zの約数の個数はg個である。
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4 l 関数

胴2国司圃酎l.=1=1111

次の間いに答えなさい。

(1）次のことがらで，グはzの関数でないものをすべて選ぴ，記号で答えなさい。

ア 1個200円のケーキをz個買って，1000円札を出したときのおつりがg円である。

イ xkmの道のりを歩くのにu時聞かかる。

ウ 直径xcmの円の面積はycm2である。

比
例
と
反
比
例

工 周の長さが36cmの長方形の縦の長さはxcm，横の長さはycmである。

オ 整数Zの絶対値はgである。

カ z人のテストの平均点はg点である。

(2）次のことがらについて， gはzの関数といえるものにはOを，いえないものには×を書きなさい。

① lOOOmLの牛乳のうち， xmL飲んだあとの残りがymLである。

②ある都市で，最低気温z℃のときの最高気温がg℃である。

③ I辺の長さがxcmの正方形の面積はycm2である。

④面積がl8cm2の長方形の縦の長さがxcmのとき，横の長さはycmである。

⑤ 1辺の長さがxcmのひし形の面積はycm2である。
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変数と変域

［~ f:i:arn壬f ~" • －一一一…－・ .,. 

いろいろな値をとる文字を 変数 といい，一定の数やそれを表す文字を 定数 という。

変数のとる値の範囲を，その変数の 変域 という oc)≫ 

比
例
と
反
比
例

変域を式で表すときは，不等号を使う。

ことば 式

zは 3より大きい x> -3 

zは－3より小さい
x< -3 (xは －3宋満）

zは－3以上 x ~ -3 

zは－3以下 x ~三 一3

-~ 
変域が数直線で表されているときは，次のように読む。

太線は，範囲を表す

Oは，端の値をふくまない（＜や＞になる）

．は，端の値をふくむ（亘 や主主になる）

（例〉
円
ベ
リ 5 3 5 

-3豆x豆5 Cll) -3 < :x < 5 

II E園田直
次の間いに答えなさい。

(1）次のようなzの変域を不等号を使って表しなさい。

①zは2より大きい

③zは －4以上5未満

②zは －5未満

④z は2より大きく 8以下

(2)xが次のような範囲の値をとるとき，zの変域を不等号を使って表しなさい。

①（ 畠 ②

nδ 2 ・4
。一一一一－
10 

③ －4孟x<5
1@ X ③の

0・勺 Ji買に書き，聞に ：

：；不等号を書く

②x< -5 

④2<x豆8

(2）① -8<x三五 2 ② －4壬x<10 
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42 鰍と変域

圃m.1111
次の間いに答えなさい。

(1）次のようなzの変域を不等号を使って表しなさい。

①zは8より大きい ②zは－2未満

③zは4以上 ④ 川土Oより大きく 7より小さい

⑤zはO以上 10以下 ⑥zは－3以上4未満

(2)xが次のような範囲の値をとるとき， zの変域を不等号を使って表しなさい。

① ② 
一一一---0

-2 4 2 
． 
6 

比
例
と
反
比
例

院潤雪官官雪里圃

次の間いに答えなさい。

(1）次のようなzの変域を不等号を使って表しなさい。

①zは－3より大きい ②zは3より小さい

③zはO未満 ④zは 15未満

⑤zは9以下 ⑤zは3以上

⑦zは 3より大き く2より小さい ③zは－7より大きく 5より小さい

①zは－3以上4以下 ⑮zは2以上5以下

⑪zは－2以上4未満 ⑫zは－2以上9未満

(2)xが次のような範囲の値をとるとき， zの変域を不等号を使って表しなさい。

① ②  
一一一ーも。 ． 4 1

1ム 7 

③ ④ 

－。寸
一一一一勺
-7 ．円一

υ

(3）次の（ ）にあてはまることばを書きなさい。

・いろいろな値をとる文字を（① ）といい， 一定の数やそれを表す文字を（② ）という 0

・（①）のとる値の範囲を，その（①）の（③ ）という。
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比例と比例の式

r Fロint＂『

比
例
と
反
比
例

ともなって変わる変数x,yがあり，その関係が y＝αz で表されるとき， gはzに
比例する という。比例の式の中の文字αはOでない定数であり， 比例定数 という。

グがzに比例するとき， zの値が2倍， 3倍， ・・・になると， gの値も 2倍， 3倍，… になる。

ただし， x=Oのとき y=OであるaC事

比例の式の求め方

＠はじめに υ＝αx と書く 。

＠対応する~ーの値を， y＝αxに代入 する。

＠ α を求める。

。求めた α の値を y＝αzに代入 する。

「uをzの式で表しなさいJという問題は，g二一一一ーの形で答えるaC事

I] l!IZil!Jヨ・
次の間いに答えなさい。

(1) y=-3xについて，次の間いに答えなさい。

① 比例定数を答えなさい。

② 右の表を完成させなさい。

一
つん

－

一

一

司
1

よ
－
一

一
円
U

一

一

一
1
i

－

一

一
円
ノ
臼
一

一

一

Z

－u
一

(2) yが 2に比例し， x=6のとき y=-8であるa x=-3のときのuの値を求めなさい。

② y= 3xにx=-2. -1. 0, 1. 2を代入し，gの値を求める。

y=-3×（－2) y= 3×（－1) 

y=6 y=3 

U二一3×O

y=O 

y=-3×1 

y=-3 

y= 3×2 

y=-6 
p
h
u

一

2
一

一一
－qu
一

l
一

一
一

円
U

－nu
－

－ょ－

－

一
一
3
一

つ』

一
一

一
一
6
一

Z

一Uu
一

(2）まず，比例の式を求める。

グニax ・－－－…・……・・・…......... －…..........・H ・....・ H ・···~•• ’ . （干. 巳.~.，三.！（~q；：， 主烹~........ . 

x=6のとき y=-8なので． ー...・ H ・－… H ・H ・...・H ・...・ H ・＂：｝｛rt豆、：主主主：..￥..？理主＇：・t？：尽日主主主持.：：：
8＝σ×6 ・...・ H ・.....・H ・.....・H ・.....・ H ・－－…...・ H ・－－…...・ H ・・： E) aを求める（σの方程式を解〈）

これを解いて σ＝－＋ • · ・Jf求めUのイ直を向山する
・．．．．．．

・・－

よって比例の式は y＝ 十
x=-3を代入して y＝－＋×（－3) 旦三生

一＼

一

8一
一

一刀
b

一
一」
一

［
 

一

勺

J

一
一

：
 

一
Z

一

一

112 



3 l:t l§IJ c l:t l§lJ 

次の間いに答えなさい。

(1) y=-2xについて，下の表を完成させなさい。

2 1 。I -2 I -1 I 
｜ ｜｜ 

X 

y 

比
例
と
反
比
例

④ y＝ーす③「 fx

(2）次の①～④の式について，比例定数を答えなさい。

②y= X ①y=7x 

(3) yがzに比例し，対応する X,

①x=8のとき y=20

②！ 

グをzの式で表しなさい。タの値が次のとき，

一

一
口
O

一

一
つ山一

一
一

一

一

A
吐
一

一
l

一一

一

。
。

－
司tA

－

一

一
一
一
4
一

一
円
L

一

一

一
一一

8
一

つd
一

〉
J

一

一
一工

一

X 

y 

(4) yはzに比例し，x=2のとき y=lOである。x=5のときのgの値を求めなさい。

gの値が下の表のようになっているとき，表のアにあてはまる数を答(5) yがzに比例し，対応する X,

えなさい。

X I 1-4 I I 3 I I 
y I Iァ｜｜－吋 ｜

I: i曹司官冒~’

次の問いに答えなさい。

(1) y=5xについて，下の表を完成させなさい。

3 2 1 1-31 2 I -1 I o 
I I I I 

X 

y 

下の表を完成させなさい。

3 2 。1-31 2 I -1 I 
｜ ｜｜｜ 

(2)y= zについて，

X 

y 

④y=-2x 

三
3一一UU 

③
 

(3）次の①～③の式について， 比例定数を答えなさい。

①y=3x ②y=x ③y=-7x 

⑤y＝－← ⑥y=fx ⑦y=-t 
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7二三＼三3-tt~ム例の式 ご ｜

比
例
と
反
比
例

(4) yがzに比例し，対応する z，グの値が次のとき， uをzの式で表しなさい。

①x=3のとき y=6

②x=-4のとき y= 28 

③x=-8のとき gニ＝4

④x=lOのとき g二 8 

⑦ I X 1-2 I -1 I O I 1 I 2 
y I叫－sI o I s I 16 

⑤ 
X ーょっム 。1 2 
グ I12 I 6 I O I← 6 I 12 

(5) yはzに比例し， x=2のとき，y= 6であるo x= 6のときのgの値を求めなさい。

(6) yがzに比例し， x=3のとき， y= 9である 0 y= 18のときのzの値を求めなさい。

(7) yがzに比例し，対応するz，グの値が下の表のようになっているとき，

ωをzの式で表しなさい。 日
次の間いに答えなさい0

1 I 2 I 3 I 4 

4 I ァ｜ィ1 16 y 

②表のアイにあてはまる数をそれぞれ答えなさい。

(8) yがzに比例し，対応する X,yの値が下の表のようになっているとき 表のアにあてはまる数を答

えなさい。
x I I s j I 6 

y I Iァ I I 151 

(9）次の（ ）にあてはまることぼや式を書きなさい。

・ともなって変わる変数X, yがあり，その関係が（① ）という式で表されるとき， gはzに比例

するという。比例の式の中の文字σはOでない定数であり， （② ）という。

・yがzに比例するとき， zの値が2倍， 3倍， ーになると，gの値も （③ ）になる。
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座標

戸口int~

比
例
と
反
比
例

⑬ 平面上の点の位置を表すとき，下の図のように，点Oで交わる 2つの数直線を考える。

このとき，横の数直線を x軸

縦の数直線を一立型－

両方の数直線を合わせて 座標軸

点Oを 原点 という 0・ω

(2, 3）を点 Aの3を点Aの μ座標

右の図で，点、ABの位置は，原点を基準に考えて以下のように表す。

A(2 , 3) B(-4 , -3) 

匡h＠孟 IT§]
点 A(2, 3）について， 2を点 Aの x座標

座標 という 0・ω

X 

lll!Emm!r彊
次の間いに答えなさい。

(1）右の図の点A～Fの座標を答えなさい。

(2）次の座標の点をかきなさい。

P(-2, 3) Q(4, 4) R(O, -2) 

• ( 3 ） 右の図の 3 点 B, C, Dを頂点とする三角形の面積を求めなさい。

ただし，座標の l目盛りを lcmとする。

、1』ノハUF( 3, 1 ) ' E( 0, D(4, -3), 

(x座標， g座標）の順に書く。

4), B( l, 3), C(-4, -5), 

口から①～③の三角形をひく

口：8×8=64
① 8×3×÷＝12 

② M ×÷＝8 
③ 6×5寸＝15
64-(12十8+15) =29 

29cm2 

X 

百

C 

(3) 

X 

(2) 
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次の間いに答えなさい。

(1）右の図の点A～ Fの座標を答えなさい。

(2）次の座標の点をかきなさい。匠亘三=2J
P(-4, -1) Q(l, 0) R(4, 3) 

S(l, 2) T(O, -4) U(-2, 2) 

比 • ( 3 ） 右の図の 3 点 AD. Fを頂点とする三角形の面積を
例
と 求めなさい。ただし，座標の l目盛りを 1cmとする。
反
比
例

l:i曹司官官四

次の間いに答えなさい。

(1）次の間いに答えなさい。

① 右の図の点A～ Fの座標を答えなさい。

② 次の座標の点をかきなさい。匠亘~

P(4, 3) Q( 3, 2) R(5, 2) 

S(O, 3) T(-1, -5) U(-2, 0) 

4③ 右の図の 3点 C, D, Fを頂点とする三角形の面積を

求めなさい。ただし，座標の l目盛りを1cmとする。

(2）次の間いに答えなさい。

① 右の図の点A～ Fの座標を答えなさい。

②次の座標の点をかきなさい。匠亘~

P(3, -4) Q(-4, -2) R(O, 3) 

S( 3, 5) T( 4, 0) U(3, 2) 

イ③ 右の図の 3点B,D, Eを頂点とする三角形の面積を

求めなさい。ただし座標の 1日盛りをlcmとする。

(3）次の（ ）にあてはまることばを書きなさい。

－平面上の点の位置を表すとき，点Oで交わる2つの数直

線を考える。このとき，横の数直線を（① ），縦の数直

線を（② ）， 両方の数直線を合わせて（③ ）， 点。

を（④ ）という。

－右の図で，点Aの位置は A(2, 3）と表す。このとき，2

を点Aの（⑤ ) ' 3を点Aの（⑥ ) , (2, 3）を点A

の（⑦ ）という。
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比例のグラフのかき方

一 Pロint~

比例y=axのグラフは， 原点を通る直線 になる。

α＞Oのときは 右上がり のグラフ，a<Oのときは

右下がり のグラフになる。
Z
 

2
一3一一

M
M
 

百 百二宝ょE

。 比例y＝仰のグラフをかく手順

＠ 原点 に点をとる。

＠αの分母の数だけ 右 へ分子の数だけ 上 へ

（負のときは 下 へ）進み，くり返し点をとる。

＠とった点をすべて通る直線をグラフ用紙いっぱいに

かく 0

0グラフのそばに問題番号をつける。C事

X 

比
例
と
反
比
例

壬1上がり

JI!圃ml!l!I
次の式のグラフをかきなさい。 百

(l)y=f x (2)y=-fx  (3)y=4x (4)y= 2x 

工

）
 
1
 
（
 

＠原点に点をとる。

＠右へ2，上へl進み， くり返し点をとる。

（］→上 引7→右。 ~ · I 

＠とった点をすべて通る直線をグラフ用紙いっぱいにかく 0

0グラフのそばに問題番号をつける。

X 
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くり返し点をとる。

4 -4→下 ←と引
3=3－→右。 ｜
苧 1-4

jマイナスは分子につける :: t 

＠とった点をすべて通る直線をグラフ用紙いっぱいにかく。

。グラフのそばに問題番号をつける。

＠原点に点をとる。

＠右へ3，下へ4進み，

, 4→上恥 ｜ 
ハ一一 一
ー l→右 V I 4 

i分数に書きなおす.） -1’ 
＠とった点をすべて通る直線をグラフ用紙いっぱいにかく。

。グラフのそばに問題番号をつける。

。原点に点をとる。

＠右へ l，上へ4進み，

くり返し点をとる。

(3)y=4x 

比
例
と
反
比
例

くり返し点をとる。

円－2→下‘ ←→i
一 ’ 一 一 回
“ l →右「／ I z 

• 't' 

：マイナスは分子につける
＠とった点をすべて通る直線をグラフ用紙いっぱいにかく 0

0グラフのそばに問題香号をつける。

＠原点に点をとる。

＠右へl，下へ2進み，

(4) y二 一 2x

ノ

i圃mmmllllllll

X 

" 

i 

次の式のグラフをかきなさい。 ｜クラフページ｜

(1) y=i-X 

（ル fx

1-" 

(3) y=2x 
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L一一三 ザ← ~－5 比一一~
間：：圃司圃同恒官＝・

次の間いに答えなさい。

(1）次の式のグラフをかきなさい。｜グラフページ｜

①寸 z

②y＝ート

5 

-5 。

J 5 

」

y 

X 

③y=3x 比
例
と
反
比
例④y=-x 

②y=-fx 

5 

」 」

5 。 5 

」

15 

y 

(2）次の式のグラフをかきなさい。｜グラフページ｜

①「 fx

X 

③y=x 

④y=-5x 

④y= 4x 

5 

-5 。 5 

5 

y 
(3）次の式のグラフをかきなさい。｜グラフページ｜

①寸 z

②y=-fx 

X 

③y=5x 
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グラフか5比例の式を求める

[ Pロint~

比例の式は ,ll＝αz 

⑮ 比例のグラフから式を求める手順

＠グラフのu軸より右側の部分で，z座標， g座標の両方とも整数の点を 1っさがす。

＠さがした点の座標を使って αの値 を求め， y＝σzに代入する。

y 

‘B事
I]~ 

比
例
と
反
比
例

PJJ，説）(1）点（3, 2）を通る。

原点から点（3,2）へ進んだ長さを図にすると，

r5 2一3↓↓ 上右

右のグラフ（1）～（4）の式を求めなさい。

ゆ

2
一3一
一σ
 

よって

比例の式 Uニax~.：. aの値を代入して y=fx

：どの点を選んでもよいが．

2）を通る 0 ・・H ・a・...・H ・・・・・（ 原点にいちばん近い点を選 ；

：ぶと，約分をしなくてすむ；

2）へ進んだ長さを図にすると，

00点（1,
(2) 

上→ 4 ; 

右→ 2

半乞中間－州

．

則

一

同

門

M
T
J

l一

L

．

点

」
つ
例

原

よ

比
円
ノ
ム
】一一
2
一l
↓
↓
 

上

右
¢ 

。
冨 点（2.4）を通るので，

4 
a=2 

比例
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4-6 グラフかう…一；：－－寸
(3）点（4, 1）を通る。

原点から点（4, -1）へ進んだ長さを図にすると，

［・4 - ¢一工 -J 1 1 下→ －1 1 
右→ 4 4 

よって σ＝－士 ・ ：・ーを分数の前に出す・：． 

比例の式y=ax~= aの値を代入して グ＝ート

y 

X 

(4）点（1, -1）を通る。

原点から点（1, -1）へ進んだ長さを図にすると，

f寸1¢ ~=J~_j 
(4) 

比
例
と
反
比
例よって， G二一l

比例の式y=axにαの値を代入して， y=-x .....…...・H ・－－…...・H ・.....・H ・－－……÷ Ix= x : 

右のグラフ(1）～（4）の式を求めなさい。
(3) (4) Y (2) 

X 

R国巨冒胃里担圃

次の間いに答えなさい。

(1）右のグラフ①～④の式を求めなさい。

① 

X 

(2）右のグラフ①～④の式を求めなさい。 ④ U ② 

① ', 
、ド、 ¥' I 」

1, .. 」，，v’ 
、、

d ”’ 
-3 〕，，’I 、、 3 
-/  、＼
，， .......... 

ド、

① 

工
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反比例と反比例の式

同口i巾！二二二二＝－--------= _-:_ J一 二二－－J 

比
例
と
反
比
例

α 
ともなって変わる変数X, yがあり，その関係が y＝ー で表されるとき， uはzに反比例す

X 

るという。反比例の式の中の文字αはOでない定数であり， 比例定数 という。

1 1 
川宝Zに反比例するとき， zの値が2倍， 3倍，－になると， uの値は 2倍， E倍，… になる。
ただし， x=Oのとき uの値はない0・ω
反比例の式の求め方

＠ はじめに， y=1 と書く 。

＠対応する」 L.Jj__の値を， y=f に代入 する。

＠ α を求める。

。求め土」 ーの値を y=f に代入 する。

分数の式に負の数や分数を代入するときは， わり算の形になおしてから代入する。C≫)

l!fmill!l百・
次の間いに答えなさい。

(l)y＝一互について，次の問いに答えなさい。
X 

① 比例定数を答えなさい。

② 右の表を完成させなさい。

一
円
4

一

一

－
1
i

－

一

一
円
U

－

〉

一

－

1
よ

－

一

一
円〆臼

一

一

一

Z

－uu
一

(2) yはzに反比例し， x＝よのとき y=-6であるox=-4のときのgの値を求めなさい。
2 

②y＝一互に， x= 2, -1, 1, 2を代入し， yの値を求める。
X 

6 6 
y= 6÷z y=-6÷z y= 了 y＝一一

1 2 
y=-6÷（ -2) y= 6÷（－1) y=-6 y= 3 

y=3 y=6 

一

一

q
u
一

一

Ad

－
－
一

一

一
氏U

一

一
l
一

一
一

一
円
U

－

〉

一

一
1

i

E

一

一
一一

6
一

一
寸

一
3
一

－X
一
U

一
．・・・－・・・ a・・・・・・・・・・・・・・・・ 4・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・．・ ．

(2)y=!!__ •· ··.・…. ••• .. ........................ j O Ii tめにy=t.と書く
X .… 

x＝まのとれ＝－6なので ・ ) f)対m X. gの値を r十こ代入する

y=a-;-x ・・ H ・H ・H ・H ・－－……………・口・・……………－…・； 分数の式に分数を代入するので守 わり算の形にする ：

-6=a÷t •· .. j~ 白を求山の方程向く）
． 

-6＝α×2 
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＼一竺型店山一一一1
．－．．．．．．．．．．，．．．．．．．．．．・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・・．・・・・・・・・・・・・4・e・・・．・ ．

これを解いて， a=-3 骨・…....・ H ・.....・ H ・H ・...・ H ・・・！ 。求めたσの値を y=.E..に代入する
X 

4 ・........
よって，反比例の式はUニニ

X 

y=-l...にx=-4を代入する。
X 

y=-3÷z 

グ＝－3÷（4) 

3 
y=-
4 

比
例
と
反
比
例

次の間いに答えなさい。

12 
(l)y＝一ーについて，次の間いに答えなさい。

X 

① 比例定数を答えなさい。

②右の表を完成させなさい。

I X I -2 I 1 I O I 1 I 2 I 
Jy I I IXI I I 

(2) yがzに反比例し， x=-l_のとき y=8である 0 yをzの式で表しなさい。
2 

(3) yはzに反比例し， x=2のとき y= 15である o Xニ 5のときのgの値を求めなさい。

巨置冨d ヨ
次の間いに答えなさい。

(l)y＝立について，次の間いに答えなさい。
X 

① 比例定数を答えなさい。

②右の表を完成させなさい。

I X J -2 I -1 I O I 1 I 2 I 
I y I I [XI I 

(2)y＝－！.について，次の間いに答えなさい。
エ

① 比例定数を答えなさい。

②右の表を完成させなさい。

一
《
ソ
心
一

一

一

1
ょ

－

一

一

円

U

－
〉
一

一
l
i

－

－

一

円
ノ
u

－

一

一

Z

－uu
一

(3) yがzに反比例し， x=-4のとき y=-8である 0 yをzの式で表しなさい。

5 
(4) yがzに反比例し，x=-2のとき y＝ーで、ある 0 yをzの式で表しなさい。

2 

(5) yはzに反比例し， x=3のとき y=4である o X二一lのときのgの値を求めなさい。

2 
(6) yはzに反比例し，x＝ー のとき y=-15であるox= 9のときの gの値を求めなさい。

5 

(7）次の（ ）にあてはまることばや式を書きなさい。

・ともなって変わる変数x.yがあり，その関係が（① ）という式で表される とき， gはzに

反比例するという。反比例の式の中の文字αはOでない定数であり，（② ）という。

・yがzに反比例するとき， zの値が2倍， 3倍，・・・になると， uの値は（③ ）になる。
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反比例のグラフのかき方

[ Fロint『

9
一z一一uu
 
uu
 

右の図のような2つの曲線にな反比例 y＝乏のグラフは，
X 

この曲線を 双曲線 という 0・il))

X 

I I I , I , I 
I . I i ' I 

' .↓｜！｜ I ' I I I I 
I , l I I I I I I I I 

0 
I I ; I I i I 

I I 、・II I I 
I i I ＼ i I I 

、、、 ｜，

！、』1 ' I I 
I ' I I I I i I I 
I s I 。
｜『～...； I I I I I I 

I' I ' I I 
＼ 

I ¥ 0 
i I I I 

. ' 

I I , I 
I I I 

9
一z一一

引
グ

同様に点をとり曲

反比例y＝乏のグラフをかく手順
X 

Oまず， 対応衰 をつくる。

σをわりきれる正の整数をzにする。

＠対応表を見て点をとり，曲線、になるようにつなぐ。

グラフはとなりの目盛線にぶつからないように

グラフ用紙の端 までのばす。

＠＠の対応表の 符号をすべてかえ

線をかく。

。グラフのそばに問題番号を2か所つける。・2事

比
例
と
反
比
例

X 

, 
I i . I i 

I I ! 
o o , I 

, 
I I I I I 
I i I I I I 

y 

-!Elill!l!m 
0
 
・uえ」なみさ，刀をフ一フグの

8
一Z

式

一一一

の

uu

次

ω
18 

(2)y＝一一
X 

・－－…...……・・…－……・： 08をわりされる正の整数は 1.2. 4. 8 

対応表をつくる。

I x I l I 2 I 

I y I s I 4 I 
次にグラフ用紙に点をとり

8 4 

1 2 

曲定患になるようにつなぐ。

：＠グラフ用紙にかく点の座標は

•· j (1. 8). (2. 4), (4, 2), (8, 1）の4点
－・・

グラフはとなりの目盛線にぶつからないよ ：

うにグラフ用紙の端までのばす
、（首’ー い F - －，宅－ -~ 
｝ νノZ三ん、 J /J /c:) ：：..士、

124 

、つ｛＇竺こ，；；うつると、七九．口
y 

I I I I I I I 
I I I ! i • 
I I 

i I I I I I i I 
II I I I I 

I I 
0 
¥: I I I ' ' ' 
スII I 

I I l、、よ 1
I I l干、」
I I I I : 、ヱ,-, 0 1 I I 5 1 

I I I I 
I I 

I I 1" 

I I I 
I I , I t I 
I I 



4-8反比例のムム－：：－寸

同様に点をとり曲線をかく 。対応表の符号をすべてかえ，

l-11-21 41-sl 
1-sl-41-21-11 

X 

比
例
と
反
比
例

：＠ グラフはとなりの目盛線にぶつからないようにグi
・・.........1 ラフ用紙の端までのばす

：＠ グラフのそばに問題番号を2か所つける

( 1) 
工

y 

十一一ーーーー
5 ¥ 

戸、
戸、1
｜｜ 

Jで 。 5 
F、
、

15 
¥ 

y 

( 1 

一一この終にぶつかるとii九r!.(

•······= 0 -18をわりきれる正の整数は 1.2. 3. 6, 9, 18 : I 18 I 

21 -11 

曲i媒になるよう につなぐ。

9 

対応表をつくる。

I x I l I 2 I 3 I 

I y I－叫－91-61
次にグラフ用紙に点をとり，

6 

(2）まず，

＠ グラフ用紙にかく点の座標は

(2, 9). (3. 6). (6. 3). (9， ー2）の4点 ：

グラフはとなりの目盛線にぶつからないようにグ ；

ラフ用紙の端までのばす

5 

． ． 

｜｜ 
X 

5 I o I 5 ー・・ー
... 

． ． 
15 

この紋にぶつかると減点I/ 
~ 
1 

同様に点をとり曲線をかく 。対応表の符号をすべてかえ，

-61-91－叫
I 2 I 1 I 

U
U
 

9
“
 国

X 

3 

：＠ グラフはとなりの目盛線にぶつからないようにグ i
・………－ミ ラフ用紙の端までのばす

：。 グラフのそばに問題番号を 2か所つける

X 

(2) 

6 

」

』／｜

」，

小 ｜ ／｜ 

I 5 ! 。 5 

」，

／ 

I/ 
／｜｜ 
I/ I 

9 y 

12) 
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回目貫圃・・・

工
0 。

y 次の式のグラフをかきなさい。｜クラ7ページ｜

12 
(l)y＝一

X 

(2) y=-£_ 
X 

比
例
と
反
比
例

I:！曹雪宮陸曹司

y 

次の間いに答えなさい。

(1）次の式のグラフをかきなさい。｜クラフページ｜

①y=£_ 
X 

I I 

工。-o 

8
一z
一一UU
 

②
 『 。

.r 

0 

0 。 0 

-o 

y (2）次の式のグラフをかきなさい。｜クラ7ページ｜

① 16 y＝ーー
X 

② 10 y=-
X 

）という。この曲線、を（

126 

）にあてはまることばを書きなさい。

2つの曲線になり，反比例Uニ立のグラフは，
X 

(3）次の（



~明曹曹”胃胃．．．．． 

グラフか5式を求める

[ Pロint~

α 
U：二 一－
X 

⑮ 比例の式は y＝αx ， 

比
例
と
反
比
例

・2事
反比例のグラフから式を求める手順

＠はじめに y=1 と書く。

＠グラフのg軸より右側の部分で， z座標， g座標の両方とも整数の点を

反比例の式は

する。y=1に代入

／ 
I 

5 I/ 
丹、
「、
ーー炉’ 円、‘ I 

l司
ト、 5 ， l司 v’ 
., F、

「I、、』
V 

I 
I 

' 

(3) (2) y 

する 0・ωy=1に代入

＠ α を求める。

。求めた α の値を

II!]~彊
(1) 
X 

(4) 

(2) 

）
 
l
 
（
 

右のグラフ（1）～（4）の式を求めなさい。

＠……...・ H ・.. ：点（1,3）を通る反比例のグラフ

I 
I 

5 I I 
h、 V 

l、 J

』， I 
戸、

F、 5 
i司、 レ，，，

、 ， ト、， 、』
／ ， 

I 

(3) (2) y 

(4) 

ー…u・H ・H ・...：点（5,-2）を通る反比例のグラフ(2)y＝旦
X 

-2二f
これを解いて， (1) 

X 
）
 
1
 
（
 

α＝－10 

10 
よって，y＝一一ー

X 

(2) 

でのフ

↑

3

－フ

一

一一

グ

一

3
一l

同

一

↓
↓

間

一
上

右

脳

一

。

チ」

一

3

川
／巾
川
i
己
寸

占…

ιu

y=3x 

見、

2

一5一
一
サ一

5
↓
↓
 

下

右

比例の式y=axにσの値を代入して

(4）点（5,-2）を通る比例のグラフなので，

に〉

2 
y＝τz 比例の式y＝σzにσの値を代入して
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三二孟丞理工－ ~----__- ：一一一一ァ一三一ー ーさ｜

右のグラフ（1）～（4）の式を求めなさい。

(2 

I ii I I I川
I I VI 
I I 1 

内、｜ 、IV 
パ ｜ ¥l /1 
、、 t" νl 
！｜＼ 』 川凡｜
｜｜｜ 下、 ゾi I/ I、
1111.,:X!i 11 I I 「下斗〕
i I I I I 下、 I I I I I I I I I I 1 

II I I I o I I 10、大 II [ 0 I 
｜ド..J...I I V ｜、ぜ ｜｜
｜〔、」 /1 ｜／ 戸、 II I 
I '' I 1 ｜ト、｜｜

I'-' 
I/ 下、

/1 ¥I 「‘
I I 
I ,I I I I 
1/ l I II 

グ（1) (3) 

X 

(2) 

比
例
と
反
比
例

(4) 

）
 
l
 
（
 

R園雪宜冒閏司

次の間いに答えなさい。

(1）右のグラフ①～④の式を求めなさい。

(2）右のグラフ①～④の式を求めなさい。
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d比例と反比例①

Pロint~

C事

⑭ 比例か反比例か答える問題は，タをzの式で表して考える。
α 

U士三＝争反比例の式」三旦圭一二今比例の式

⑭ 面積の問題は， 比
例
と
反
比
例

み・道のり

は：速さ

じ時間
母寸

公式にあてはめて式をつくる。

。 「時速0km」など，速さの問題は，右のような「みは

じの図」にあてはめて式をつくる。

「毎分OL」の問題も 「みはじの図jにあてはめて式

をつくる。

「毎分OLJは 速さ に，「・L」は 道のり にあてはめる 0 t防

II] lmiZl!li圃
次のそれぞれの場合について， gをzの式で表しなさい。また，そのときのgがzに比例するも

のにはO，反比例するものにはム，それ以外のものには×を書きなさい。

(1) 1冊150円のノートをz冊買ったときの代金がg円だった。

(2) 200ページある本をzページ読むと，残りはgページ、だった。

(3）縦がxm，横がymの長方形の形をした花だんの面積が50m2である。

(4）空の水そうに，毎分2Lずつz分間水を入れると yLたまる。

。
× 

• ··・・・・・ H ・ H ・・ H ・ H ・－－…...・H ・－－－－－－－…......・H ・－－・…・・・・・・…・： y= の形にするために，両辺をzでわる

(2)y=200-x 

(3) xy=50 

50 
y= 
X 
ム

ー…....・H ・－－………・H ・H ・H ・H ・.....・H ・.....・H ・・・： 「毎分jの問題は 「みはじJの図にあてはめる ：

/' .11 '¥ 水の畳（道のり） : .11L 

－ー『ー『 速さ．毎分2L

¥.2 モノ時間 z分間

。(4) y=2x 

129 



比

園il!IIIIII・
次のそれぞれの場合について，uをzの式で表しなさい。また，そのときのuがzに比例するものには0,
反比例するものにはム，それ以外のものには×を書きなさい。

(1) 3mのリボンをz等分したときの l本分の長さは ymである。

(2) 1個50円のみかんをz個買って 1000円はらったときのおつりはg円である。

(3）分速70mの速さでz分間歩いたときの道のりを ymとする。

(4）底辺がxcm，高さが5cmの三角形の面積はycm2になる。

雪 山肌入る水そうに毎分xLず、つ水をいれると U分間で、いっぱいになる 0

~ (6) 1辺の長さがxcmの正三角形の周りの長さはycmで、ある。
{9リ

11:層雪官冒匡程圏

次の間いに答えなさい。

(1）次のそれぞれの場合について， gをzの式で表しなさい。また，そのときのuがzに比例するもの

にはO，反比例するものにはム それ以外のものには×を書きなさい。

①時速50kmの自動車でz時間走ったときの道の！？を ykmとする。

②200円のケーキz個を 50円の箱につめるときの代金はg円である。

③ 60個のりんごをz人で分けると，l人分はu個である。

④ 縦がxcm，横がycmの長方形の面積は 32cm2である。

⑤空の水そうに，毎分6Lずつ水を入れると z分間でyLたまる。

⑥分速xmでu分間歩いたときの道のりが560mだ、った。

⑦ 底辺xcm，高さ 8cmの三角形の面積はycm2である。

③ 50L入る水そうに，毎分xLずつ水を入れると g分間でいっぱいになる。

(2）次のそれぞれの場合について， yをzの式で表しなさい。また，そのときのyがzに比例するもの

にはO，反比例するものにはム，それ以外のものには×を書きなさい。

① 20mのリボンから xm切り取ると残りはymである。

②l辺の長さがxcmの正方形の周りの長さはycmである。

③ 縦が4cm，横がxcmの長方形の面積はycm2である。

④ 15mのひもをz等分したときの 1本分の長さはymである。

⑤水そうに， 1分間に 3Lず、つ水を入れると z分間でyL入る。

⑤底辺xcm，高さ ycmの三角形の面積は 24cm2である。

⑦ 時速xkmで4時間歩いたときの道のりを ykmとする。

③ 96L入る水そうに，毎分xLずつ水を入れると u分間でいっぱいになる。
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＇＇比例と反比例②

rpロint!
zの値が2倍， 3倍，ーになると， ‘ gはzに 比例 するo

gの値が2倍，3倍，…になる。 式の形は， .11＝αx 
f三否、43111 
い｜川 2l 3 j 4 1 
I v l¥:Jl -6 I 刊－121
＂＂＂＝さ虫ノ（Jfi与

zの値が2倍，3倍，・・・になると， グはzに 反比例 する。
1 1 圃吟 内 IX

gの値が玄倍， E倍，…になる。 式の形は y＝ラ C~I y 

比
例
と
反
比
例

X, yの値の組が与えられた問題は， gをzの式で表しにくいので

まず 対応衰 をつくり，比例か反比例かを考えてから式で表す0・ω
II]~百・
次のそれぞれの場合について， gをzの式で表しなさい。

(1) 15枚の重さが24gのコピー用紙は， X枚の重さがygになる。

(2) 1日に6人で行うと 16日で終わる仕事があるとき， 1日にz人で行うと y日で終わる。

tit説｝(1）「旦並の重さが笠亘」，「主笠の重さが盟jなので， ix. Yの値の組が与えられている ：
x=l5, y=24 ・……...・ H ・....~・H・－－…...・H ・－－…...・H・－－…………伺H・H ・..」＝中まず対応表をつくる

~ 
1を2¥Nして考える Ix（枚） I 15 I 30 

タ（g) I 24 I 48 
骨 j枚数が2倍になると ； ・．．．
：重さは2倍になる

zの値が2倍， 3倍になると， gの値も 2倍， 3倍になる。ニコ比例

y＝αX 

24＝α×15 これを解いて寸 よって 寸 z

(2）「6人で行うと 16日で終わる」，「x人で、行うと g日で終わる」なので， x=6,y=l6 

グ（日）

：人数が2倍になると， i
＠・・・」 終わる日数は半分

16 I s I I ：（す倍）になる

t倍になる。コ反比例
出品

1を2ll1：して考える Ix（人） 6 12 

Zの値が2イ音 3倍になると gの値は÷倍

α y=-
X 

y=a-c--x 

16＝α÷6 これを解いて，a=96
96 

よって， y =----;; 
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uをzの式で表しなさい。
(2) 

次のそれぞれの場合について，

(1) ' 
ー
よ

2 

つ以

4 

円ぺ
U

6 
ゴ
ー8 

X 

y 

6 

y 4 

4 

6 

3 

8 

2 

日J24 
X 

z分間水を入れると ycm水面が上昇する。

(4）毎分6Lずつ水を入れると 40分間でいっぱいになる水そうに，毎分xLずつ水を入れると u分間で

いっぱいになる。

(3) 8分間水を入れると 6cm水面が上昇する水そうに，

I:：周司宮司~

比
例
と
反
比
例

uをzの式で表しなさい。
(2) 

次のそれぞれの場合について，

(1) 

ーム

一

一q
L

一

4
一
一一

「
1
1
1
1

一11
1
1↑

－4
一

2
一
一一

0
0

一

8 1 X 

y 

4 3 2

｜一同6 
X 

y 

一
十4 8 ：出X y 

(4) 
司

t
よ2 ギ三

-8 

X 

y 

(3) 

z本の重さがygになる。(5) 15本の重さがあgのくぎは，

xmの重さがygになる。(6)6mの重さが96gの針金は，

z人で、塗ると g分かかる。(7) 18人でペンキを塗ると 24分かかる壁があるとき，

1日にzページずつ解くと u日かかる。(8) 1日に6ページずつ解くと 24日かかる問題集は，

z分間でycm燃える。(9) 6分間で2cm燃えるろうそくは，

z分間でycm燃える。

ω毎分4Lずつ水を入れると 30分間でいっぱいになる水そうに，毎分xLずつ水を入れるとu分間で
いっぱいになる。

側5分間で3cm燃えるろうそくは，

ω毎分5Lずつ水を入れると 20分間でいっぱいになる水そうに，毎分xLずつ水を入れると g分間で
いっぱいになる。

x分間水を入れると ycm水面が上昇する。

X分間に作るジュースはg本になる。
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(13) 4分間水を入れると 8cm水面が上昇する水そうに，

(14) 5分間で400本のジュースを作る機械で，



..比例と反比例のまとめ

[ Point~ 

0・ω
最も大きい値

uをXの式で表す

もっと

最も小さい値

⑬ 比例・反比例の文章問題では，

を使って答える o C事と。 変域を答える問題は，

l!ml置E司 比
例
と
反
比
例

火をつけると 6分間で4cm短くなる 20cmのろうそくがある。次の間いに答えなさい。

(1）火をつけてからz分間でycm短くなるとして， gをzの式で表しなさい。

(2) 14cm短くなるのは，火をつけてから何分後か求めなさい。

(3)xの変域と uの変域をそれぞれ求めなさい。

選語）（1）「6分間で4cm短くなるJIX分間で、ycm短くなる」なので，
x=6, y=4 嘩………...・H ・.....・H ・.....・H ・.....・H ・－－……...・H ・－－…ミ X,yの値の組が与えられている

まず，対応表をつくり比例か反比例かを考える。

12 6 x（分）1 を2fl'iして考える6 x（分）

8 4 グ（cm)4 y(cm) 

3倍になる。コ比例gの値も 2倍，3倍になると，zの値が2倍，

y＝二αヱ

2
一3一一α
 

これを解いて，4=6σ 

よって y=fx 

川＝14を寸zに代入する。 ・…・・・……...・ H ・－－…...・ H ・・・そ 14cmなので，単位が同じgに代入する。：
．．．ττττ．．．．．．．．．． 

14=fx 
1
1ムっ“一一Z

 

これを解いて，

21分後

(3)xについて，最も小さい値と最も大きい値を求める。

最も小さい値は，火をつけたときで， x=O

最も大きい値は，ろうそくが燃え尽きたときになる。

よって

2 
20cm短くなったときなので， y=20をy=-xに代入して求める。

3 

x=30 

・…...・H ・－－…...・H ・－－…H …...・H ・－－……÷ （最も小さい値）孟z孟（最も大きい値）

これを解いて，

よって， O豆z孟 30

グについて，最も小さい値と最も大きい値を求める。

最も小さい値は，火をつけたときで， y=O

最も大きい値は，ろうそくが燃え尽きたときなので，

十」阜のる主」

Z

Z

尽
2
一3
2
一3

‘
ぇ
一
一

一

一

燃

H
3
m

グ＝20

＠・口一….......・・・・…...…....…μ …・・υ …・： （最も小さい値）;;;, y孟（最も大きい値）よって， O三五 g豆 20
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日蹴反鵡のまとめ 一 一一← -_ 二一？：一＼ 『二二 ：竺：~］

次の間いに答えなさい。

(1) 1日に 6人で、行うと 16日で終わる仕事がある。この仕事を z人で、行うと g日で終わるとして，次の

間いに答えなさい。ただし l人がl日に行う仕事の量は同じとする。

①gをzの式で表しなさい。

② この仕事を 4人で行うと何日で終わるか求めなさい。

比
例
と
反
比
例

(2) 120L入る空の水そうに毎分8Lの割合で水を入れる。次の間いに答えなさい。

水を入れ始めてからz分間にyL入るとして，次の間いに答えなさい。

①gをzの式で表しなさい。

② 96Lの水を入れるには，何分かかるか求めなさい。

③zの変域と uの変域をそれぞれ求めなさい。

JI:園雪冒胃里担ヨ

次の間いに答えなさい。

(1）ある本を読み終わるのに， l日10ページずつ読むと 30日かかる。次の間いに答えなさい。

① 1日にzページずつ読むとu日かかるとして， uをzの式で表しなさい。

② 1日に 20ページずつ読むと何日かかるか求めなさい。

(2）深さが30cmの水そうに一定の割合で水を入れると， 4分間で水面が5cm上昇した。次の間いに答

えなさい。

①z分間で水面がycm上昇するとして，yをzの式で表しなさい。

② 10分間で水面は何cm上昇するか求めなさい。

③zの変域と gの変域をそれぞれ求めなさい。

(3）毎分6Lずつ水を入れると， 50分でいっぱいになる水そうがある。次の間いに答えなさい。

① 毎分xLの割合で水を入れると g分でいっぱいになるとして，グをzの式で表しなさい。

② 20分でこの水そうをいっぱいにするには，毎分何Lず、つ水を入れればよいか求めなさい。

(4) 2000mの道のりを，分速50mで歩いた。次の間いに答えなさい。

①z分間にym進んだとして，グをzの式で表しなさい。

② 12分間では何m進んだか求めなさい。

③ 1600m進んだのは何分後か求めなさい。

④zの変域と gの変域をそれぞれ求めなさい。
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（動点）＇＇比例の利用

Pロint:~ 

⑮ 点が動く問題では， z秒後の点が動いた距離をzで表し，図に書き入れる。

秒速lcm → l秒後は 1cm,2秒後は2cm,3秒後は3cm,... c進むからz秒後は x cm進む。
秒速2cm→l秒後は2cm2秒後は4cm3秒後は6cm・・・と進むからz秒後は 2x cm進む0・B事
E直liDl!l置 比

例
と
反
比
例

A.－＝二二二二二二 18cm一一一一一一一.D

6cm ¥ I 

B」一一一P→ C 

右の図のような長方形ABCDがある。点PはBを出発して

秒速2cmで辺BC上を Cまで動く 。点PがBを出発してか

らz秒後の三角形ABPの面積を ycm2とするとき，次の間

いに答えなさい。

(1) yをzの式で表しなさい。

点PがBを出発してから何秒後か求めなさい。(2）三角形ABPの面積が39cm2になるのは，

A－＝二二三二18cm一一一一一一一 D

6cml I 

¥ I.IJC!II ¥ I 

B '2.:r℃m'P ・c 

(3)xの変域を求めなさい。

z秒後のBPの長さは

(4) yの変域を求めなさい。

話語）(1）点Pは秒速2cmで進むので，
2xcmになる。

グ＝2x×6×t
よって， y=6x

( :X:, yのどちらに代入するかは，単位に注目する
(2) yニ 6xにy=39を代入する。＠……

: 39玉虫f→g♀ば
39=6x 

13 τ秒後13 
x＝すこれを解いて，

18÷2=9（秒後）

(3)xの変域は，点PがBから Cまで動くときの時間を考える。

点PがBを出発したときは， 0秒後

BC=l8cmだから，点PがCまで進んだときは，

よって， O三五z三玉9

(4)yの変域は，点PがBから Cまで動くときの三角形ABPの面積を考える。

点PがBを出発したときは， Ocm2

BC=l8cmだから，点PがCまで進んだ、ときは， 18×6×す＝凶C

よって， O孟 y三五 54
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比
例
と

右の図は AB=8cm,AD=l2cmの長方形ABCDで，点Pが秒速2cmで，

辺BC上をBからCまで動く 。点PがBを出発してから z秒後の三角形

ABPの面積を ycm2として，次の間いに答えなさい。

(1) yをzの式で表しなさい。

反 (2）三角形ABPの面積がl8cm2になるのは，点PがBを出発してから何秒後か求めなさい。
比
例

(3)xの変域を求めなさい。

(4) yの変域を求めなさい。
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） 

巨温室Elmヨ
次の間いに答えなさい。

(1）右の図の長方形ABCDで 点Pが辺BC上をBから Cまで秒速lcm 

で動く。点Pが出発してからz秒後の三角形ABPの面積を ycm2とし

て，次の間いに答えなさい。

①gをzの式で表しなさい。

② 出発してから4秒後の三角形ABPの面積を求めなさい。

③zの変域を求めなさい。

④gの変域を求めなさい。

(2）右の図の三角形ABCは，底辺12cm，高さ 8cmの直角三角形である。

点PはBから出発して秒速2cmで辺BC上を Cまで動く 。点P

が出発してからz秒後の三角形ABPの面積を ycm2とする。次の

間いに答えなさい。

①gをzの式で表しなさい。

② 面積が32cm2になるのは，点Pが出発してから何秒後か求めなさい。

③点PがBから出発して5秒後の三角形ABPの面積を求めなさい。

④zの変域を求めなさい。

⑤gの変域を求めなさい。
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